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Définitions

Nombres associés

(a, b) ∈ Z associés si a = b ou a = −b

Division euclidienne

Hypothèse : a ∈ Z, b ∈ Z∗

∃!(q, r) ∈ Z2,

{
a = bq + r

0 ≤ r < |b|
r = 0 ⇐⇒ a | b

a ≡ b (mod c) ⇐⇒ c | (b− a)

PGCD et PPCM

PGCD

Le plus grand diviseur commun à a, b ∈ Z2 :

PGCD(a, b) ou a ∧ b

Diviseurs

Hypothèses : d = a ∧ b et D = {k ∈ Z |k | a et k | b}

∀k ∈ Z, k ∈ D ⇐⇒ k | d

PPCM

Le plus petit élément de {k ∈ N| a | k et b | k} :

PPCM(a, b) ou a ∨ b

PGCD et PPCM

∀(a, b) ∈ Z2, (a ∧ b)(a ∨ b) = ab

Théorèmes d’arithmétique

Théorème d’Euclide

Hypothèse : r est le reste de a/b

a ∧ b = b ∧ r

Théorème de Bézout

Hypothèse : d = a ∧ b

∃(u, v) ∈ Z2, d = au+ bv

Théorème de Gauss

Hypothèse : a ∧ b = 1 et a | bc

a | c

Petit théorème de Fermat

Hypothèse : p est premier

ap ≡ a (mod p)

Nombres premiers

Si a =
∏
p∈P

pα(p) et b =
∏
p∈P

pβ(p) :

a | b ⇐⇒ ∀p ∈ P, α(p) ≥ β(p)
a ∧ b =

∏
p∈P

pmin(α(p),β(p)) a ∨ b =
∏
p∈P

pmax(α(p),β(p))

1


