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Syntaxe

Règles de la logique propositionnelle :
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Opérateurs booléens

a · b ∼ a et b
a+ b ∼ a ou b
ā ∼ non a

Fonctions booléennes

Environnement propositionnel : fonction ρ : P → B Interprétation des formules :

J⊤Kρ = V J⊥Kρ = F

JpKρ = ρ(p) J⌝GKρ = JGKρ

JG ∧HKρ = JGKρ · JHKρ JG ∨HKρ = JGKρ + JHKρ

JG −→ HKρ = JGKρ + JHKρ JG←→ HK =
(
JGKρ + JHKρ

)
·
(
JGKρ + JHKρ

)

Sémantique

Formules équivalentes

G ≡ H ⇐⇒ JGK = JHK

Conséquence sémantique

G ⊨ H ⇐⇒ ∀ρ ∈ BP , (JGKρ = V ⇒ JHKρ = V )

Une formule G est

� valide si ∀ρ ∈ BP , JGKρ = V

� satisfiable si ∃ρ ∈ BP , JGKρ = V

� insatisfiable si ∄ρ ∈ BP , JGKρ = V

On dit que ρ est un modèle de H ⇐⇒ JHKρ = V

Equivalence à un ensemble de formules Γ

H ≡ Γ ⇐⇒ ∀ρ ∈ B(P),
(
∀G ∈ Γ, JGKρ = V

)
⇒ JHKρ = V

Représentation des fonctions
booléennes

Par des formules

Avec f ∈ F une fonction booléenne, ∃H ∈ F , JHK = f

Par des formules sous forme normale

l = p∨⌝p : littéral

C =

n∧
i=1

li : clause conjonctive

D =

n∨
i=1

Ci : clause disjonctive

n∧
i=1

Di : formule normale conjonctive

n∨
i=1

Ci : formule normale disjonctive
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