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Théorèmes d’intégration

Croissance de l’intégrale

Hypothèses :

f et g continues sur I
∀x ∈ I, f(x) ≤ g(x)
(a, b) ∈ I2, a ≤ b

∫ b

a

f(x)dx ≤
∫ b

a

g(x)dx

Linéarité de l’intégrale

Hypothèses :

f et g continues sur I
(a, b) ∈ I2, (α, β) ∈ R2

∫ b

a

αf(x) + βg(x)dx = α

∫ b

a

f(x)dx+ β

∫ b

a

g(x)dx

Inégalités

Inégalité triangulaire

Hypothèses :

f est continue sur I
(a, b) ∈ I2, a ≤ b

∣∣∣∣∣
∫ b

a

f(x)dx

∣∣∣∣∣ ≤
∫ b

a

∣∣f(x)∣∣dx

Inégalité de Cauchy-Schwarz

Hypothèses :

f et g sont continues sur I
(a, b) ∈ I2, a ≤ b

(∫ b

a

f(x)g(x)dx

)2

≤
∫ b

a

f(x)2dx

∫ b

a

g(x)2dx
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Manoeuvres

Intégration par parties

Hypothèses :

f et gC1 sur I
(a, b) ∈ I2, a ≤ b

∫ b

a

u′(t)v(t)dt =

[
u(t)v(t)

]b
a

−
∫ b

a

u(t)v′(t)dt

Changement de variable

Hypothèses :

f continue sur I
φ : J → IC1

(a, b) ∈ I2, a ≤ b
(α, β) ∈ J2, a = φ(α), b = φ(β)

∫ β

α

φ′(t)f(φ(t))dt =

∫ b

a

f(u)du

du

dt
= φ′(t) donc du = φ′(t)dt

Règles de Bioche

Hypothèses : f est composée de fractions, sin, cos, tan... (fonctions ”simples”)

f(u) ̸= 0 et (d)(−u) = du =⇒ t = cos(u)
dt = − sin(u)du

f(π − u) ̸= 0 et (d)(π − u) = du =⇒ t = sin(u)
dt = cos(u)du

f(π + u) ̸= 0 et (d)(π + u) = du =⇒ t = tan(u)
dt = du

1+u2
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